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Neodredeni integral

Osnovni metodi integracije:

1) Tablica neodredenih integrala
2) Teorema o linearnosti integrala
3) Metod smene promenjlive
4) Metod parcijalne integracije
- 5) Metod rekurentnih formula
6) Svodenje kvadratnog trinoma na kanonski oblik

7) Metod neodredenih koeficijenata



Tablica neodredenih integrala

wa+1
1) /w"‘dx= = +C as-1

2) —dx = Injz| + C, x#0

8) /a"dx: g + C, a>0,a#1

4 /e"’dx=e"’+C’

5) / lfz’ = arctgex + C = —arcctgz + C1
6) /.__L— — arcsinz + C = —arccosz + Ci (|} <1)
\/1—:1:I
dx arshz + C za+
7) /—_ﬁTEE—l =lnl“"*'""’2'_":1|+C={arch:::+C‘ za —iz>1
dx 1 14z C = arthx + C, zalr)] <1
8) /1_“,2 =—2-ln1_$ + =1 arcthz + C, <zalr|>1
9) /sin:ndx = —cosz + C

10) /cos:cdx = sinz + C

dx

11) / 2 = tgx + C
cos?
dx

12) / —3 = —ctgz + C
sin” z

13) /sha:dx = che + C

14) /ch:vdx = shx + C

dx
15 =t
) ./ ch’z he + C

dx
16 = —cth
) / sh*z cthe + C



Pogodnom smenom, na osnovu tabli¢nih integrala mogu se izvesti i sledeéi integrali:
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) / 3.2_'_0,2

1 x
—arctg— + C
a a

dx 1 x—a
—_—— = —1 (o)
5) _/’;;:3—a2 2an:c+a +
dx 1 a-+x
—_— = —1 C
6) /a’—:z:2 Zana—w +




Integracija nekih posebnih klasa funkcija

I Integracija racionalnih funkcija
II Integracija nekih iracionalnih funkcija

T
1. Integral / P () dx se redava metodom neodredenih koeficijenata:
Va3 ¥ bz + ¢

Py,
(<) = Qun-1(z) Vaz? + bz +c + A/ \/m

VazT +bx + ¢
(Pn(z) je polinom n-tog stepena, Qn_1(z) je polinom n — 1 stepena sa neodredenim koefl-

Primer: / 2?\/z2 4+ 4dx

Vz2 —a?, +/a?+ x?, Cesto je pogodno uvesti

cijentima, a A je takode neodredeni koeficijent)

2. U integrale koji sadrze izraze: /a2 — 2 ,

trigonometrijsku smenu:
a? — x? se pojednostavljuje smenom & = asint;
J u)

- izraz

- izraz /a2 + 2 se pojednostavljuje smenom x = atgt

- izraz /2 — a? se pojednostavljuje smenom z = g
cos

.

. a dx dx
Primeri: 1) /(1——:1:'*‘)3/—2 2) /'(';:2—_’_07)3_/2' )fJF

3. Integral/R(m ::1-2) ,(gi;)%,.. (Z:Z)*) dx svodi se na integral
a:c+b tNZS(QI’QZv'-'Qk)_

racionalne funkcije smenom

] ) dx 1+\/$—+_ :c—l 1! +ve+1
Primeri: 1)/1—:ﬁ’ )/ dx, )/\/ +1 \’/G:+—1)2 \

I Integracija trigonometrijskih funkcija

Integral oblika [ R(sinz, cosz)dx, gde je R(sinz, cosz) racionalna funkcija po sinz i cosz,

svodi se na integral racionalne funkcije na slede¢i nacin:

1) ako je R(—sinz, —cosz) = R (sinz, cosx) uvodi se smena t=tgz,
i tada je dx dt ! inz :
i = ——, COST = ——, Ssine = —F—x3
! 1413’ Vit Vit
2) ako je R(sinz, —cosxz) = —R(sinz, cosz) uvodi se smena t=sinz
dt
i tada je cosxz =112, dx=-—1—_t—;
3) ako je R(—sinz, cosz) = —R (sinx, cosz) uvodi se smena t = coszc
dt
itada je sinz =+v1—-12, dx= ——T-T;
2dt 1-t2 2t

pri Cemu je: ¢ = 2arctgt, dx = ——, cosz =
J gl 1+’ 1

4) Sm nat = tg— = ——
e = 3
g—, y SINT 2’
moze se uvek primeniti, ali ¢esto dovodi do komplikovanih racionalnih funkcija.

Primeri:
1

sinax — cosx sin2x 4 cosx
1 / - dx 2 /——-——-—dx in® 2
sinz + cosz ) sinz +1 3)/sm @ cos” x dx 4)_/ 2sin:z:+cos:::—5dx




