
Sistemi linearnih jednačina 

 

Neka je dat sistem linearnih jednačina 
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proširena matrica sistema. 

Kroneker-Kapelijeva teorema: Sistem je saglasan akko je rangA rangA= . 
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1. Rešiti sistem linearnih jednačina u zavisnosti od vrednosti realnog parametra p: 
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01   za 4p=    2,  3rangA rangA= = , pa sistem nema rešenja 

02   za 4p≠    3 4rangA rangA= = < , pa je sistem neodređen 
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01   za 4p=    2,  3rangA rangA= = , pa sistem nema rešenja 

02   za 4p≠    3 4rangA rangA= = < , pa je sistem neodređen 
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10  za 1p=         2,  3rangA rangA= = , pa sistem nema rešenja 

20  za   2p=−    2 3rangA rangA= = < , pa je sistem neodređen 

30  za   1,  2p p≠ ≠−    3rangA rangA= =  sistem je određen 
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10  za 2p=−         2,  3rangA rangA= = , pa sistem nema rešenja 

20  za   3p=    2 3rangA rangA= = < , pa je sistem neodređen 

30  za   3,  2p p≠ ≠−    3rangA rangA= = , pa je sistem određen 
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        3

( 2)   0

( 2 ) 3 3

x y z

p y z

p z p

+ + =

− − =

− − = −

     
2

2

3( 1) 3( 1) 3( 1) 3( 1)
  ,  ,  3

2 4 ( 2)( 2) 2

2 5
                                                                                      

4

p p p p
z y x

p p p p p

p

p

− − − −
⇒ = = = − − =

+ − − + +

−
=

−

  

            tj. 
2 2

2 5 3( 1) 3( 1)
( , , ) ( , , )

4 4 2

p p p
x y z

p p p

− − −
=

− − +
. 



 
6)         1

    1

    0

x y pz p

px y z

x py z

+ + = −

− + =−

− − =

 

 

2 2

1 1 11 1 1 | ( ) | ( 1)

1 1 1  + 0 1 1 1  

1 1 0 0 1 1 1

p pp p p

A p p p p p

p p p p

   −− ⋅ − ⋅ −   
  = − − ↵+ ≅ − − − − − +  
  

− −  − − − − − +     

ւ  

   10    za 1p=−  , biće 

1 1 1

0 0 0 1  

0 0 0 0

p p

A

 − 
 

≅  
 
 
  

, tj. 1rangA= , 2rangA=  i rangA rangA≠  i 

         sistem nema rešenja 
 
 
 
 



   20  za 1p≠−     

2 2 2 2

2 2

1 1 1 1 1 1

0 1 1 1 | ( 1)   0 1 1 1

0 1 1 1 0 0 2 2

p p p p

A p p p p p p p p

p p p p p p p

   − −   
   

≅ − − − − − + ⋅ − ≅ − − − − − + =   
   

↵+   − − − − − + − − + −      

 

     2 2

1 1 1

0 1 1 1

0 0 ( 2)( 1) ( 2)

p p

p p p p

p p p p

 
− 

 
 = − − − − − +
 
 

− + − −  

  imamo dva podslučaja: 

    A.   za 2p= , biće 

1 1 2 1

0 3 3 1

0 0 0 0

A

 − 
 

≅ − − 
 
 
  

, tj. 
2 1

3 3 1

x y z

y z

+ + =−

− − =
 1

  ,  
3

z α y α⇒ = =− − , 

           1 2
1 2

3 3
x α α α=− + + − =− − , pa je 2 1

( , , ) ( , , )
3 3

x y z α α α= − − − − , α R∈   

 



     B.   za  2p≠ , rešavaćemo sistem 

           2 2

        1

( 1 ) (1 ) 1

( 2)( 1) ( 2)

x y pz p

p y p z p p

p p z p p

+ + = −

− − + − =− − +

− + =− −

 , pa dobijamo 2 1 2
( , , ) ( , , )

1 1 1

p p p
x y z

p p p

+
= − −

+ + +
  

 

 

 

 

 

 



 

7)            1

  2   2

   + 3 3

3      2 4

x y z

x y z p

px y z

x pz

+ + =

− + =

− =

+ =

 

2

| 2 1 1 1 11 1 1 1
 | ( 1) | ( / 2)1 2 2 3 0 4 2

 1 3 3 1 0 4 4
3 0 2 4 3 0 2 4

1 1 1 1

3 0 4 2

2 0 0 2

6 3 8 2
0 0

2 2

pp pA
p p

p p

p

p p

p p p

   ⋅   
   ↵+ + ⋅ − ⋅ −− +  = ≅ ≅   ↵+ +− +  
  
     

 
 
 

+ 
 

≅  − −
 
 
− − − 
 
 

ւ

ւ

  

 



   10      za 2p=  ,  

1 1 1 1

3 0 4 4

0 0 0 0

0 0 0 0

A

 
 
 
 
≅  
 
 
  

, pa rešavamo sistem 
1

3 4 4

x y z

x z

+ + =

+ =

  i dobijamo x α= ,   

            3
1

4

α
z= −  i 3

1 1
4 4

α α
y α= − − + =−  , tj. 3

( , , ) ( , ,1 )
4 4

α α
x y z α= − − , α R∈  

 

   20  za 2p≠ ,  

2 2

1 1 1 1 1 1 1 1

3 0 4 2 3 0 4 2

2 0 0 2 2 0 0 2| 3 / 2

6 3 8 2 14 5
0 0 0 0 0

2 2 2

p p

A p p p p

p p p p p

   
   
   

+ +   
   

≅ ≅   − − − −
⋅   

   
− − − − −   ↵+
   
   

 



1 1 1 1

3 0 4 2

2 0 0 2

( 7)( 2)
0 0 0

2

p

A p p

p p

 
 
 

+ 
 
 ≅ − −
 
 
 − + −
 
  

 

        A.   za 7p≠− , 3,   4rangA rangA= = , pa sistem nema rešenja 

        B.   za 7p=− , 3rangA rangA= = , pa je sistem određen i rešenja nalazimo rešavajući: 
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